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Exercice 1:
Soient A,B,C et D quatre points distincts de I'espace.
1. Démontrer que les droites (AB) et (CD) sont orthogonales si et seulement

Si
AC? + BD? = AD? + BC?
2. On considere un tétraedre ABCD tel que la droite (AD) soit orthogonale a
(CB). Montrons que (BD) est orthogonale a (AC)

Exercice 2 :
1. Montrer que 52" — 3" est divisible par 11.
2. Résoudre dans Z puis dans N |e systeme : { %= Sllel
X = 4[11]
3.

. Déterminer (X, y,) solution se I'équation 45x — 19y = 0

o Q

Résoudre dans Z I'équation 45x — 19y = 7

Exercice 3 :
1. Un endomorphisme f du plan vectoriel P vérifie fof=10 oud est
I’endomorphisme nul.

Montrer que Imf c Kerf et g = f+ Idg est un endomorphisme de P.

2. Dans un plan P, un endomorphisme f vérifie VU € P, f o f(¥) = —T.
Vv étant un vecteur non nul de 1_5, montrer que B = (V, f(V)) est une base
de P et exprimer la matrice de f dans cette base.

Exercice 4 :
On considere les suites , (V,), et (W,),, définies respectivement par :

T =7 V, = In(U w—1<v 31n2)
Un+1:2><3\/-U_n’ n_n( n)r n = 1N n 2
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1. Démontrer que la suite (W,), est arithmétique de raison —In3 et en
déduire I'expression de W, en fonction de n.
2. . En déduire que la suite (U,), est convergente et déterminer sa limite.
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